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เมทริกซ์ คืออะไร 

การนำเสนอข้อมูลโดยใช้ตารางก็คือวิธีหนึ่งในการนำเสนอข้อมูลและจัดการข้อมูล โดยเราจะนำข้อมูลที่อยู่ในรูป

ตารางมาเขียนให้อยู่ภายใต้วงเล็บ [   ] และเราจะเรียกว่าเมทริกซ ์

 

ตัวอย่าง มีข้อมูล 

 คะแนนวิชา1 คะแนนวิชา2 คะแนนวิชา3 

A 20 30 40 

B 6 9 42 

C 1 2 3 

สามารถแสดงข้อมูลในรูปแบบเมทริกในรูปแบบ [
20 30 40
6 9 42
1 2 3

] 

ส่วนประกอบของเมทริกซ ์

กำหนดเมทริกตัวอย่าง ขนาด หรือ มิติ mxn 

[

𝑎11 𝑎12
𝑎21 𝑎22

… 𝑎1𝑛
… 𝑎2𝑛

⋮ ⋮
𝑎𝑚1 𝑎𝑚2

 ⋮
⋯ 𝑎𝑚𝑛

] 

ชุดของสมาชิกที่เขียนในแนวนอน เรียกว่า แถว (row) ของเมทริกซ์ ซึ่งมทีั้งหมด m แถว  

ชุดของสมาชิกที่เขียนในแนวตั้ง เรียกว่า หลัก (column) ของเมทรกิซ์ ซึ่งมทีั้งหมด n หลัก  

เรียก 𝑎𝑖𝑗   ว่าเป็น สมาชิกในแถวที่ i และหลักที่ j ของเมทริกซ ์

 

จงทำความคุ้นเคยกับการใช้เมทริกด้วยการแก้โจทย์ต่อไปนี้ 

1. จากเมทริกซ์ 𝐵 = [
7 1
0 −5

−2 4
] จงบอกขนาดของเมทริกซ ์และสมาชิกที่ตำแหน่ง 𝑏31 คือจำนวนใด 

  

⑭

⑤

did 3X2

by = -2
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2. จากเมทริกซ์ 𝐵 = [
1 3 6
0 7 −3

−1 5 2
] จงบอกขนาดของเมทริกซ ์และอธิบายค่าของสมาชิกทุกตำแหน่ง 

 

 

 

 

 

 

 

 

3. ถ้า A มีสมาชิก 𝑎𝑖𝑗  โดยที่ 𝑎𝑖𝑗 = 2𝑖 + 𝑗 และ A เป็นเมทริกซ์ขนาด 2x3 จงหาเมทรกิซ์ A 

 

 

 

 

 

 

 

 

4. ถ้า A มีสมาชิก 𝑎𝑖𝑗  โดยที่ 𝑎𝑖𝑗 = 𝑖𝑗 + 5𝑖 และ A เป็นเมทริกซ์ขนาด 4x2 จงหาเมทรกิซ ์

  

drid 3x3

b = 2 bay = 3 by = 6

b = 0 bay = 7 ba = -3

byg = -2 by = 5 byy = 2

[c]Tg a

aij = i(j +5)

921I!1911
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การเท่ากันของเมทริกซ ์

 เมทรกิซ์สองเมทรกิซ์จะเท่ากนัได้ต้องมีมิติเหมือนกัน และข้อมูลทุกตัวในตำแหน่งเดียวกันเท่ากันทุกตำแหน่ง 

ตัวอย่างในการใช้ 

ถ้า A = B โดยที่ A = [𝑥 + 1
5 ] และ B = [4

𝑦] จงหาค่า x และ y 

จาก A = B ได้ว่า 𝑎11 = 𝑏11 และ 𝑎21 = 𝑏21 

จาก 𝑎11 = 𝑏11 ได้ว่า x=3 

จาก 𝑎21 = 𝑏21 ได้ว่า y=5 

 

จงใช้การเท่ากันของเมทรกิซ์หาค่าต่างๆต่อไปนี้ 

1.  𝐴 = [
𝑥 + 𝑦

𝑥 −  𝑦] = [1
5] จงหาค่าของ x และ y 

 

 

 

 

 

 

 

 

2. 𝐴 = [
𝑥 + 2𝑦 −1 𝑥 −  3𝑧

2 0 𝑦 −  1 ] = [5 −1 4
𝑦 0 1] จงหาค่าของ x, y และ z 

  

x + y =16S x - y =5-

:=

[
x + 2y

= 5

X - 32 = 4

y
= 2

y-1 = 1

Join g
=2 number xtay = 5

(a - X = 1

line x = 1 Pr x - 32 = 4

z = -2

18, 2
,
2) = (1 ,

2
,
-1)
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3. 𝐴 = [2 −1
0 3 ] = [𝑥 + 𝑦 𝑧

𝑤 3] จงหาค่าของ x+z+w+y 

 

 

 

 

 

 

 

 

4. [3 ∙ 5𝑎 3𝑏
3 ∙ 2𝑐 3𝑑] = [ 5𝑎 + 4 5𝑎 + 𝑏 + 6

2𝑐 + 𝑑 −  1 2𝑑 + 3 ] จงหาค่าของ b+c 

  

EXw = 0

x + y+ w + 2 = 1

3 .59 = 59+ 4 959 = 2

& 36 = 5+ b+ 6 9 3b = 8+ b + b = 4

3d = adts - d = 3

322 = 2nd - -> 2 . 2 = 3 -1 - C = 0

-
.

b + c = 44074
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พีชคณิตเชิงเมทรกิซ ์
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การบวกและการลบเมทริกซ ์

ให้ A และ B เป็นเมทริกซท์ี่มีขนาดเท่ากัน จะได้ว่า C = A+B โดยที่ 𝑐𝑖𝑗 = 𝑎𝑖𝑗 + 𝑏𝑖𝑗  สำหรับทุก 𝑖 ∈
{1,2,3, … , 𝑚 } และ 𝑗 ∈ {1,2,3, … , 𝑛 } 

 

จงบวกลบเมทริกซ์ตอ่ไปนี ้

1. ให้ A = [ 2 1
−3 4] และ B =[−1 0

5 2] จงหา A + B 

 

 

 

 

 

 

 

 

2. ให้ A = [1 2
3 4] และ B =[0 1

1 0] จงหา A – B 

 

 

 

 

 

 

 

3. ให้ A = [2 −1 0
3 5 1] และ B =[0 1 1

4 −2 3] จงหา A – B 

  

A+ B = [22 Log

A - B =T=

A -B =[0]T
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การคูณเมทริกซ์ด้วยจำนวนจริง 

ให้นำจำนวนจริงนั้น คูณสมาชิกทุกตัวในเมทริกซ ์

หรือเขียนเป็นนิยามได้ว่า กำหนดให้ B=cA เมื่อ A เป็นเมทริกซ์ และ c เป็นค่าลงที่ โดยที่ 𝑏𝑖𝑗 = 𝑐 ∙ 𝑎𝑖𝑗 สำหรับ

ทุก 𝑖 ∈ {1,2,3, … , 𝑚 } และ 𝑗 ∈ {1,2,3, … , 𝑛 } 

 

จงหาผลคูณเมทริกซ์ด้วยค่าคงที่ต่อไปนี้ 

1. ให้ B =[0 1
1 0] จงหา 3B 

 

 

 

 

 

 

 

2.  ถ้า  𝐴 = [3 −1]  และ 𝐵 = [0 2] จงหาค่าของ 2A - 3B 

 

 

 

 

 

 

 

3. ถ้า  𝐴 = [ 2 1
−3 4]  และ 𝐵 = [−1 0

5 2] จงหาค่าของ 3A+2B 

  

3B
= [3:03] = 77

2A - 3 B = [2(3) - 3(0) 2(-1) - 3(/]
= T6 - s]

3 A + LB : TSC
= [43]
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การคูณเมทริกซ์ด้วยเมทรกิซ ์

ให้ A เป็นเมทริกซ์ขนาด mxn และ ให้ B เป็นเมทริกซ์ขนาด pxq 

ผลคูณของเมทริกซ์ A และ B เขียนแทนด้วย AB  จะนิยามได้ ก็ต่อเมื่อ n=p และเมทรกิซ์ผลคูณ AB จะมี

ขนาด m×q ซึ่งมีสมาชิกในแถวที่ I และหลักที่ j เป็น 𝑎𝑖1𝑏1𝑗 + 𝑎𝑖2𝑏2𝑗+. . . +𝑎𝑖𝑛𝑏𝑛𝑗  

สำหรับทุก 𝑖 ∈ {1,2,3, … , 𝑚 } และ 𝑗 ∈ {1,2,3, … , 𝑞 } 

 

จากรูปจะหา C = AB จะได้ 𝑐11 คือ 1 ∙ 3 + 0 ∙ 2 + 2 ∙ 1 = 7 ส่วนค่าเมทริกซ ์C ตัวอื่นๆทำในทำนอง

เดียวกัน 

 [ AB ≠ BA ไมม่ีสมบัติการสลับที่ ] 

จงใช้การคูณเมทริกซ์หาค่าต่อไปนี ้

1. จงหา 𝐴𝐵 เมื่อ 𝐴 = [1 2
3 4]  และ 𝐵 = [1 2

3 4] 

  

e

[si] C = 1 . 1 + 2 . 3 = 7

42 = 1 . 2 + 2 . 4
= 10

[S2]T 21 = 3 . 1 + 4 .3 = 15

&
22

= 2 . 3 + 4 . 4 = 22

AB = Tlog I
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2. จงหา 𝐴𝐵 เมื่อ 𝐴 = [−1 1
3 −4]  และ 𝐵 = [1 0

0 1] 

 

 

 

 

 

 

 

3. จงหา 𝐴𝐵 เมื่อ 𝐴 = [−1 1
3 −4]  และ 𝐵 = [1 0

0 1] 

 

 

 

 

 

 

 

4. จงหา 𝐴𝐵 เมื่อ 𝐴 = [
1 2 3
4 5 6
7 8 9

]  และ 𝐵 = [
1 0 0
0 1 0
0 0 1

] 

  

It
AB = [COS2]

= []

a
2.0+ 5-1

AB =25 3 . 0 +7: 1J
= [2

M
23 ↳

AB =[ I
789
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5. จงหา 𝐴𝐵 เมื่อ 𝐴 = [
1 0

−1 2
3 0

4 0
−2 9
0 1

]  และ 𝐵 = [
0 2
3 1

0 −2
−1 0

] 

 

 

 

 

 

 

 

 

6. หา 𝐴𝐵 เมื่อ 𝐴 = [
0 1
0 0
0 0

0 0
1 0
0 1

]  และ 𝐵 = [
6 7
3 1

9 −2
−6 9

] 

 

  

#
:2018s O

AB =To]
3%2

= To

Micronies o

AB =T
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การดำเนินการของเมทรกิซ ์
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เมทรกิซ์สลับเปล่ียน (transpose) 

ให้ 𝐴 = [𝑎𝑖𝑗]
𝑚×𝑛

 และ 𝐵 = [𝑏𝑖𝑗]
𝑛×𝑚

  โดยที่ 𝑏𝑖𝑗 = 𝑎𝑗𝑖    

สำหรับทุก 𝑖 ∈ {1,2,3, … , 𝑛} และ 𝑗 ∈ {1,2,3, … , 𝑚} 

เรียก 𝐵 ว่า เมทริกซ์สลับเปล่ียน (transpose) ของ 𝐴 เขียนแทนดว้ย 𝐴𝑡 

และมีสมบัติของ transpose เมทรกิซ ์

- (𝐴𝑡)𝑡 = 𝐴 

- (𝑐𝐴𝑡) = 𝑐(𝐴𝑡) 

- (𝐴𝑡 + 𝐵𝑡) = (𝐴𝑡) + (𝐵𝑡) 

- (𝐴𝑡𝐵𝑡) = 𝐵𝑡𝐴𝑡 

จงใช้เมทริกซ์สลับเปล่ียนหาค่าต่อไปนี้ 

1. ถ้า 𝐶 = [1 0
0 1] จงหา 𝐶𝑡  

 

 

 

 

 

 

2. ถ้า 𝐶 = [1 2 3
4 5 −1] จงหาค่าและมิติของ 𝐶𝑡  

  

m t

D in t

N t

it =[

ct = [i]
Ego 3X2
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3. ถ้า 𝐶 = [2 1
0 3] จงหา (5𝐶)𝑡 

 

 

 

 

 

 

4. ถ้า 𝐴 = [𝑥 3 − 𝑥
𝑥 3 ] จงหาค่า 𝑥 เมื่อ 𝐴 + 𝐴𝑡 = [4 3

3 6] 

 

 

 

 

 

 

5. ถ้า 𝐴 = [1 2
3 4] จงหาเมทริกซ์ 𝐵 ที่ทำให้ 𝐴 = (2𝐵)𝑡  

  

(C
t

= 5c = -[28]

A + At = [x] + [sx]
= [23]

[+] = [23]
2x = 4

x = 2

(A)= (12B1t)t
At = 2B

B = t - At = f[1349
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ดีเทอร์มิแนนต์ของเมทริกซ ์

ใช้สัญลักษณ์ 𝑑𝑒𝑡(𝐴) หรือ |𝐴| โดยหาได้เฉพาะเมทริกซ์จัตุรัส หรือเมทรกิซ์ทีม่ีแถวและหลักเป็นจำนวนเท่ากัน 

ดีเทอร์มิแนนต์ของเมทริกซ์ทีม่ีขนาด 2 x 2 

ให้ 𝐴 = [𝑎 𝑏
𝑐 𝑑] จะได้ ดีเทอร์มิแนนต์ของ A คือ ad−bc 

 

จงใช้การหาค่าของดีเทอร์มิแนนต์ของเมทริกซท์ี่มีขนาด 2 x 2 ในการแก้โจทย์ต่อไปนี้ 

1. หา 𝑑𝑒𝑡(𝐴)  เมื่อ 𝐴 = [1 2
3 4] 

 

 

 

 

 

 

 

2. หา 𝑑𝑒𝑡(𝐴)  เมื่อ 𝐴 = [2 0
0 2] 

  

det (A) = 1 . 4 - 2 . 3 = -2

bet(A) = 22-0 . 0

= 4
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3. จงหา 𝑑𝑒𝑡(2𝐴)  เมื่อ 𝐴 = [2 3
1 4] 

 

 

 

 

 

 

4. จงหา 𝑑𝑒𝑡(3𝐴𝑡)  เมื่อ 𝐴 = [6 7
6 9] 

 

 

 

 

 

 

 

5. ถ้า 𝐴 = [𝑥 + 1 1
2 4] และ 𝑑𝑒𝑡(2𝐴) = 24   จงหาค่า x 

  

det (2A) = det([[s])
= 20

bet (3At) = det(s]s))

= det
= 3. 6 . 2

= 108

det (GA) = 24

22 . det(Al = 24

Jet(A) = 6

(x+1) = P(x+ 1) -2 = 6

x + 1 = 2

x = 1
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ดีเทอร์มิแนนต์ของเมทริกซ์ทีม่ีขนาด 3x3 

หนึ่งในวิธีที่สามารถทำได้คือใช้ กฎของซาร์รัส โดยการต่อหลักที่ 1 และ 2 ลากเส้นทแยงมุมเพื่อคำนวณผลคูณบวก

และลบ 

 

ดีเทอร์มิแนนต์ = (aei + bfg + cdh) – (gec + hfa + idb) 

 

จงใช้การหาค่าของดีเทอร์มิแนนต์ของเมทริกซท์ี่มีขนาด 3 x 3 ในการแก้โจทย์ต่อไปนี้ 

1. หาค่าของ 𝑑𝑒𝑡(𝐴)  เมื่อ 𝐴 = [
2 0 0
0 4 0
0 0 3

] 

 

 

 

 

 

 

2. หาค่าของ 𝑑𝑒𝑡(𝐴)  เมื่อ 𝐴 = [
2 1 2
0 4 −3
0 0 3

] 

  

·:monito
.

bet (A)
= 2

as

det(a) = 2.4 . 3

=
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3. หาค่าของ 𝑑𝑒𝑡(𝐴)  เมื่อ 𝐴 = [
2 0 0
𝑋 4 0
𝑋 𝑋 3

] โดย X เป็นค่าอะไรก็ได้ในเซตของจำนวนจริง 

 

 

 

 

 

 

 

4. หาค่าของ 𝑑𝑒𝑡(𝐴)  เมื่อ 𝐴 = [
1 2 3
4 5 6
7 8 9

]  

 

 

 

 

 

 

 

5. หาค่าของ 𝑑𝑒𝑡(𝐴)  เมื่อ 𝐴 = [
1 1 1
2 2 2
7 8 9

] 

  

*
det(A) = 2 . 4 . 3 = 24

Dis
det (A) = 1 . 5 .9 + 2 . 6 . 7 + 3 . 4 . 8 - 3 . 5 .% - 86 = 9 . 4 -2

68

= #5+ 84 + 96 =45 248-M2

I O

det(a) = 12 .9 +

10.
-29

= O



Phupha Tutor 19 

จากการหา det ข้างต้นสามารถใช้หาได้แค่ 2 x 2 และ 3 x 3 เท่านั้น  

โดยขนาดใด ๆ สามารถหา det ด้วยการดำเนินการตามแนวเมทรกิซ์ (Row Operations) ใช้ได้เพราะคือ การ

แปลงสมการเชิงเส้นให้อยู่ในรูปแบบที่ง่ายข้ึนเพื่อหาคำตอบ โดยไม่เปล่ียนแปลงความสัมพันธ์ของสมการเดิม 

จากที่เคยทำไปข้างต้น จะเห็นได้ว่ามีสมบัติของ det 

โดยเมทริก [
2 0 0
0 4 0
0 0 3

] เรียกว่าเมทริกซท์แยงมุม ซึ่งมี det เท่ากับผลคูณของเส้นทแยงมุม 

 

โดยเมทริก [
2 𝑋 𝑋
0 4 𝑋
0 0 3

] เรียกว่าเมทริกซ์สามเหล่ียมบน ซึ่งมี det เท่ากับผลคูณของเส้นทแยงมุม 

 

โดยเมทริก [
2 0 0
𝑋 4 0
𝑋 𝑋 3

] เรียกว่าเมทริกซ์สามเหล่ียมล่าง ซึ่งม ีdet เท่ากับผลคูณของเส้นทแยงมุม 

 

และ เมทริก [
0 0 0
𝑋 𝑋 𝑋
𝑋 𝑋 𝑋

] มี det = 0 หรือจะมองได้จากการที่ม ี2 สมการ กับ 3 ตัวแปรจะไม่สามารถหาค่าใน

ค่าคงที่ทั้ง 3 ตัวแปรได้ หรือมีคำตอบเป็นอนันต์ / ไมม่ีคำตอบ 

 

โดยจะทำการดำเนินการตามแนวกับเมทริกที่ตอ้งหารหา det ให้เหลือสามเหล่ียมบน หรือสามเหล่ียมล่าง 

ซึ่งจะมีการดำเนินการดังนี ้

1. สลับแถวที่ i กับแถวที่ j (เขียนแทนด้วย 𝑅𝑖 ↔ 𝑅𝑗 ) 

2. เปล่ียนแถวที่ i โดยนำค่าคงตัว c คูณกับแถวที่ j แล้วบวกกับแถวที่ i ( 𝑅𝑖 → 𝑅𝑖 + 𝑐𝑅𝑗) 

3. คูณแถวที่ i ด้วยค่าคงตัว c  (𝑅𝑖 → 𝑐𝑅𝑖)  

[ หมายเหตุ: ค่า det วิธีที่1 จะติดลบ, วิธีที่ 2 ไม่เปล่ียนแปลง, วิธีที่ 3 det มีค่าเป็น c เท่าของเดิม ] 
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จงใช้การดำเนินตามแถวในการหาค่า det ต่อไปนี้ 

1. หาค่าของ 𝑑𝑒𝑡(𝐴) เมื่อ 𝐴 = [
−9 −7 −5
−3 1 3
5 7 9

] 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

2. หาค่าของ 𝑑𝑒𝑡(𝐴) เมื่อ 𝐴 = [
1 0 1
2 1 0
1 −1 1

] 

  

deta = fish-
= 10 %04/ RyeRtaR , RRE

= I9 RyeB ,
R-

=Is RR

=l RR
det (A) = 1 . 4 . 84) = = 56

det(A) = (d) ReRR ,
RB

= 10) Re Ro So

=
-2
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3. หาค่าของ 𝑑𝑒𝑡(𝐴) เมื่อ 𝐴 = [
1 0 1
2 1 0
1 −1 1

] 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

4. หาค่าของ 𝑑𝑒𝑡(𝐴) เมื่อ 𝐴 = [
1 2 3
4 5 6
7 8 1

] 

  

⑪
z

#

detea) = /RR-R ,
RR-R

=/ Be Bone

= 18

Renee an
=
= 24
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การหา det ในมิติจัตุรัสใด ๆ มิติ k x k ด้วยโคแฟคเตอร์ด้วยสูตร 

det(A) = ∑ aijCij

k

i=1

 

โดย Cij คือโคแฟกเตอร์ในแถวที่ I หลักที่ j และมีสูตรในการหาคือ 

Cij = (−1)𝑖+𝑗Mij 

โดย Mij คือการหา Minor ของเมทรกิซ์ในแถวที่ I หลักที่ j ซึง่หาได้จากการหา det หลังจากการลบข้อมูลในแถว

ที่ I และหลักที่ j ออก 

 

ตัวอย่างการหา det 

กำหนดให้ต้องการหา det ของ [
1 0 1
2 1 0
1 −1 1

] 

ทำได้โดยการเลือกแถวหรือหลัก 1 แถว [ถ้าเลือกแถวที่มี 0 มากจะคิดเลขง่าย ] -> เลือกหลักที่ 3 

จากนั้น  det(A) = a13C13 + a23C23 + a23C33 = 1 × C13 + 0 × C23 + 1 × C33 

พิจารณาหา C13 ได้จาก (−1)1+3 |2 1
1 −1| = −3  

พิจารณาหา C33 ได้จาก (−1)3+3 |1 0
2 1| = 1  

det(A) = C13 + C33 = −3 + 1 = −2 
 

จงใช้ความรู้เรื่อง Minor, Cofactor และ det ในการหาค่าต่อไปนี้ 

1. หาค่าของ 𝑑𝑒𝑡(𝐴) เมื่อ 𝐴 = [
1 2 3
4 5 6
0 2 0

] 

  

AB

#
det(a) =2 + a :C2

= 20(-11342/
=
-2(b - 12)

= 12
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2. หาค่าของ 𝑥2 เมื่อ 𝐴 = [
𝑥 2 𝑥
1 𝑥 1
0 3 2

] และ 𝑑𝑒𝑡(𝐴) = 16 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

3. ให้ 𝐴 = [
1 0 −2
2 3 4
5 6 7

]  หาค่าของ a11C11 + a12C12 

 

  

det(A) = det(AT) =/
=/ Be onThe

= 201/5/
16 = 2(x2-2)

x2 = 18

-

I &

92222 = 1 - ( - 12+

24/

= 3 .7 - 4 . 6

=
- 3
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4. ให้ 𝐴 = [
1 0 0
0 3 0
0 0 7

]  หาค่าของ C11 + C22M33 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

5. ให้ 𝐴 = [
5 3
0 2

1 3
4 5

0 0
0 0

1 9
0 2

]  หาค่าของ a13C13 + a23C23 + a33C33 

  

G = (-1) / % ) = 2

( = (172* /651 = 7

M3 = (63) = 3

7 + C2M33
= 21 + 22 = 42

a2379(=T
=Jet (A)

- 5 .-15th
= 20
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เมทรกิซ์ผูกพัน ( adjoint metrix ) 

คือ ทรานสโพสของเมทริกซ์โคแฟกเตอร์ เขียนได้ในรูป 𝑎𝑑𝑗(𝐴) = [
C11 C12 C13
C21 C22 C23
C31 C32 C33

]

𝑡

 

สมบัติของแอดจอยต์ 𝐴(𝑎𝑑𝑗(𝐴)) = (𝑎𝑑𝑗(𝐴))𝐴 = 𝑑𝑒𝑡(𝐴)(𝐼) 

จงหาค่า 𝑎𝑑𝑗(𝐴) จากเมทริกซ ์A ต่อไปนี ้

1. จงหาค่า 𝑎𝑑𝑗(𝐴) เมื่อ 𝐴 = [1 3
2 4] 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

2. จงหาค่า 𝑎𝑑𝑗(𝐴) เมื่อ 𝐴 = [−1 1
2 1]  

#

adj(a) = [cet
= [_ ]

adjtA) = [CsCraft
=E =]
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3. จงหาค่า 𝑎𝑑𝑗(𝐴) เมื่อ 𝐴 = [
1 0 −1
3 −1 −2
2 5 8

] 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

4. จงหาค่า 𝑎𝑑𝑗(𝐴) เมื่อ 𝐴 = [
2 5 2
1 −3 −1
1 2 3

] 

  

/
adical =TT

t

322 33

-[]
17 -5 -1

adj(a) =To

-[i]
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5. จงหาค่า 𝑎𝑑𝑗(𝐴) และ 𝐴(𝑎𝑑𝑗(𝐴)) เมื่อ 𝐴 = [
2 0 2
3 4 5
0 1 −3

] 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

6. จงหาค่า 𝑑𝑒𝑡(𝑎𝑑𝑗(𝐴)) เมื่อ 𝐴 = [
2 5 2
1 −3 −1
1 2 3

] 

 

 

  

adj(a) = Tag Te
= [T]

↑ adjsa) = [2

adj() =[
-T]

det (adj(A)) = 576
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อินเวอร์สการคณูสเมทริกซ์ ของเมทรกิซ์มิต ิn x n 

หาได้จาก 𝐴−1 = 1
|𝐴|

(𝑎𝑑𝑗(𝐴)) 

โดยจะไม่มีอินเวอร์สเมื่อ |𝐴| = 0 

จงใช้การหาอินเวอร์สในการแก้โจทย์ต่อไปนี้ 

1. จงหาค่า 𝐴−1 เมื่อ 𝐴 = [ 1 3
−2 −5] 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

2. จงหาค่า 𝐴−1 เมื่อ 𝐴 = [1 −1
3 2 ]  

adj(A) : [ ]-
(A) = 1 . (5) - (2)(3) = 1

Ad= ladj(t))=5 ] = []

adjCA) = [ _31]

(A) = 1 . 2 - ( -1)(3) = 5

Al = ]
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3. จงหาค่า 𝐴−1 เมื่อ 𝐴 = [
1 2 −1

−1 2 3
1 −2 2

] 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

4. จงหาค่า 𝐴−1 เมื่อ 𝐴 = [
2 4 2
0 −3 −3
0 0 3

] 

  

adjA) = [OJt TT
(A) = 20

AT_-

+6
&

-12

- 12 -6

adj(A) = [IOg 6 J
0 - 6

(A) = - 18

Ad=
=[
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5. จงหาค่า 𝐴−1 และ 𝑑𝑒𝑡(𝐴−1) เมื่อ 𝐴 = [
2 0 2
3 4 5

−2 0 −3
] 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

6. ให้ 𝐴 = [
3 −2 1
0 2 0
5 1 −1

] และ 𝐴−1 [
𝑎
𝑏
𝑐

] = [
3

−2
1

] จงหา a+b+c 

  

#
adjctl = 79E TO]
1A) = 4 . 1-13* (2) = -

A1
= -&T]

deteAt) = (172) - -12. (-1218 + 8 .81

= Ejj · Gos
- -

A-A
* [5) = 1 . [*]

[a] =[]
[] =[] =

a+b+ C = 22
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สมบัติของ det ที่ควรรู ้

- 𝑑𝑒𝑡(𝐴𝑡) = 𝑑𝑒𝑡(𝐴) 
- 𝑑𝑒𝑡(𝐴𝐵) = 𝑑𝑒𝑡(𝐴)𝑑𝑒𝑡(𝐵) 
- 𝑑𝑒𝑡(𝐴𝑛) = 𝑑𝑒𝑡(𝐴)𝑛 
- 𝑑𝑒𝑡(𝐴−1) = 𝑑𝑒𝑡(𝐴)−1 

- 𝑑𝑒𝑡(𝑐𝐴) = 𝑐𝑛𝑑𝑒𝑡(𝐴)  เมื่อ n เป็นมิติของเมทริกซ์ nxn 

- 𝑑𝑒𝑡(𝑎𝑑𝑗(𝐴)) = 𝑑𝑒𝑡(𝐴)𝑛−1 

- 𝑑𝑒𝑡(𝑎𝑑𝑗(𝑎𝑑𝑗(𝐴))) = 𝑑𝑒𝑡(𝐴)(𝑛−1)2
 

 

จงใช้สมบัติของ det ในการหาค่าต่อไปนี้ 

1. ถ้า A เป็นเมทรกิซ์ 2 x 2 และ det(A) = 3 จงหา 𝑑𝑒𝑡(𝐴𝑡) 

 

 

 

 

 

 

 

 

2. ถ้า A และ B เป็นเมทริกซ์ 2 x 2 และ det(A) = 3, det(B) = 4 จงหา det(AB) 

  

det (At = det(A) = 3

det(AB) = det(A) det (B)

=> 3 . 4

-12
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3. ถ้า A เป็นเมทรกิซ์ 2 x 2 และ det(A) = 5 จงหา 𝑑𝑒𝑡(5𝐴−1) 

 

 

 

 

 

 

 

 

4. ถ้า A เป็นเมทรกิซ์ 3 x 3 และ 𝐴 = [1 −1
3 2 ] จงหา det(adj(A)) 

 

 

 

 

 

 

 

 

5. ถ้า A เป็นเมทรกิซ์ 2 x 2 และ 𝑑𝑒𝑡(𝐴3) = 8 จงหา det(A) 

  

det (5A-1) = 52 det(A
-1)

= 5 .

1

det(A)

= -

A

detlabj(A)) = (det(Al)h-2
= (11-21- 131-11)2-2
= -

(det(Al)" =

detTA) = 2
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6. ถ้า A และ B เป็นเมทริกซ์ 2 x 2 และ det(A) = 6, 𝑑𝑒𝑡(𝐵−1) = 1
3
  จงหา det(AB) 

 

 

 

 

 

 

 

 

7. ถ้า A เป็นเมทรกิซท์ี่ทำให้ det(A) = 0 จงหา 𝑑𝑒𝑡(𝐴−1) 

 

 

 

 

 

 

 

 

8. ถ้า A เป็นเมทรกิซ์ 2 x 2 และ det(A) = 5 จงหา 𝑑𝑒𝑡((2𝐴)−1) 

  

det(AB) = det(A) det(B)

= 6 : deter
= 18

git detet) = 0 Initi Al

bet(DA-1 = detical 22.etcal =
o
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9. ถ้า A เป็นเมทรกิซ์ 3 x 3 และ det(A) = x จงหา det(xA) 

 

 

 

 

 

 

 

 

10. ถ้า A เป็นเมทรกิซ์ 2 x 2 และ det(adj(A)) = 9 จงหา 𝑑𝑒𝑡(𝐴2) 

 

 

 

 

 

 

 

 

11. ถ้า A เป็นเมทรกิซ์ 3 x 3 และ det(A) = 3 จงหา 𝑑𝑒𝑡(𝐴2 + 𝐴2) 

  

bet(XA) = x 3 bet (A)

= x4

det (adj(All = (deteA)(h-c = g

det(A) = 9

def[A2) : [detCA))
= 81

bet [A+ 12) = det (2A4

= 23 . detAl

= 23 - (detes]
= 72
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12. ถ้า A เป็นเมทรกิซ์ 3 x 3 และ det(adj(A)) = 49  จงหา 𝑑𝑒𝑡((𝐴−1)𝑡) 

 

 

 

 

 

 

 

 

13. ถ้า A เป็นเมทรกิซ์ 3 x 3 และ det(A) = 1/2 จงหา det(adj(adj(2A))) 

 

 

 

 

 

 

 

 

14. ถ้า A เป็นเมทรกิซ์ 4 x 4 และ det(A) = 3 จงหา 𝑑𝑒𝑡(𝑎𝑑𝑗(𝐴−1))−1 

  

bet (adj(1)) = (detAlh-1
= 49

(det(Al)2 = 49

det(1) = IM

det (2A+ (t) : det (A")

= Jet'cal
=

def(adjcadjca))) = (det(21))
(n-11)

= (2 det(1))4
= 21 . (2)4

= 28

det (adj(A" 1)
d

= detlaca)) = dete
= (det (Al)
= 27
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แก้สมการเมทริกซ์  
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วิธีแก้สมการ 

ทำเหมือนตอนแก้สมการแบบเก่า คือใช้วิธีดำเนินการด้วยอินเวอร์สทั้ง 2 ข้าง ให้เหลือ X แยกอยู่ตัวเดียว 

เนื่องจากเมทรกิซ์สลับที่การคูณไม่ได้ดังนัน้ ถ้าย้ายจากคูณซ้าย ก็ต้องไปคูณซ้าย ถ้าย้ายจากคูณขวา ก็ต้องไปคูณ

ขวา และห้ามย้ายเมทริกซ์ที่คูณอยู่ตรงกลาง 

ตัวอย่าง      𝐴𝑋𝐵 −  𝐶 = 𝐷 

𝐴𝑋𝐵 = 𝐶 + 𝐷 
𝑋 = 𝐴−1(𝐶 + 𝐷)𝐵−1 

 

จงแก้ระบบสมการเพื่อหาเมทรกิซ์ที่ไมท่ราบค่าต่อไปนี ้

1. {
2𝐴 + 𝐵 = [1 2

3 −4]

3𝐴 −  𝐵 = [4 −2
7 −6]

 

 

 

 

 

 

 

 

 

2. หา 𝑋 ที่สอดคล้องกับสมการ [1 −2
4 3 ] + 4𝑋 = [2 1 −2

0 1 3 ] [
3 2
1 4

−3 1
] 

  

①

②

① + & : 5A = [to]

A = [I] uncie g

B = [ ]-[i]
= [3 ]

[i] +PX-T23)

[1-3] + 4X = [23
4X = [_ ]

X = [S] = []



Phupha Tutor 38 

3. ให้ 𝐴 = [1 1
1 −1] และ 𝐵 = [

𝑥 𝑦
𝑦 𝑧] ถ้า 𝐴−1𝐵𝐴 = [−2 0

0 4] แล้วจงหาค่าของ xyz 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

4. จงหาค่า X จากสมการ [ 1 2
−2 1] 𝑋 [1 2

3 4] + [11 13
17 19] = 2 [9 7

6 5]  

1A1 = - 2
Ad BA = [i]

adj(A) = [2]]
B =[T]
=[]]

A2
= 1)

= []ii]
B = []
xyz =3

[T] = [7-in]

[J[] : Ea]

X = [ 3JI]Tg

=]]]
=-]
=- [L]
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เมทรกิซ์แต่งเติม 

อีกเทคนิคในการแก้สมการ AX = B โดยใช้เมทริกซ์แต่งเตมิ ซึง่มีขั้นตอนดังนี้นำสมการเมทริกซ์ AX = B มาสร้าง

เมทรกิซ์แต่งเติม ซึ่งมีรูปแบบคือ [A | B] 

เช่น แก้สมการ {−2𝑥 + 4𝑦 = 4
𝑥 + 3𝑦 = 8  

จะแปลงเป็นสมการเมทรกิซไ์ด้เป็น [−2 4
1 3] [

𝑥
𝑦] = [4

8] และสร้างเมทริกซ์แต่งเตมิได้เป็น 

[
−2 4 |4
1 3 |8] 

และจะเปล่ียนส่วนซ้ายในรูปเมทริกซ์ 𝐼 โดยการดำเนินการตามแถว และได้คำตอบคือด้านขวา 

[
−2 4 |4
1 3 |8] ~ [

1 −2 | − 2
1 3 |8 ] 𝑅1 →

𝑅1

−2 

  ~ [
1 −2 | − 2
0 5 |10 ] 𝑅2 → 𝑅2 − 𝑅1 

  ~ [
1 −2 | − 2
0 1 |2 ] 𝑅2 → 𝑅2

5
 

  ~ [
1 0 |2
0 1 |2] 𝑅1 → 𝑅1 + 2𝑅2 

[
𝑥
𝑦] = [2

2] 
 

จงใช้เมทริกซ์แต่งเติมในการหาค่าต่อไปนี้ 

1. 𝑋 [1 2
3 −4] = [5 −6

7 −8] 

  
&Tblie o [S3]Ad =[1

& As on T/Logr[/i]
RT ]

RRiaR]
:[2 ]

X=T= ]
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2. [3 −2
3 −4] 𝑋 = [11 0

3 7] 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

3. [
1 0 −3
3 0 4
4 5 0

] 𝑋 = [
2
3
4

] 

  

9) Yon /OGRRIOT
ROBERTO

RR)
X =[

-3

man[R The I
-3

Be
0 -3

Rose Ta
Mers

+=F
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4.  [
2 0 1
1 1 −1
0 −1 3

] 𝑋 = [
3
6

−6
] 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

5. ให้ 𝐴 = [
1 2 1

−2 0 1
0 1 2

] , 𝐵 = [
1 −1 0
2 0 −1
1 4 0

] และ 𝐶 = [
2

−2
3

] และ X เป็นเมทริกซ์ที่

สอดคล้องกับ 𝐴𝑋 = 𝐶  จงหา (2𝐴 + 𝐵)𝑋 

  

-9
↑ entione/T, 1

!
g

BERRT T
: no [i]

X action [LGTRRERTEGRATIO 0 - 5 - 18

0123

Igre Se I
RoR[]=

(2+ B(X =[]
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โจทย์เพิ่มเติม 
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1. ให้ 𝐴 = [
𝑎1 𝑎2 𝑎3
𝑏1 𝑏2 𝑏3
𝑐1 𝑐2 𝑐3

] , 𝐵 = [
𝑏1 𝑏2 𝑏3
𝑎1 𝑎2 𝑎3
3𝑐1 3𝑐2 3𝑐3

],  𝐶 = [
𝑎1 𝑎2 𝑎3
0 0 0

3𝑏1 3𝑏2 3𝑏3

] 

พิจารณาข้อความนี้ว่าข้อไหนเป็นจริงบ้าง 

- 𝑑𝑒𝑡(𝐵) = 3𝑑𝑒𝑡(𝐴) 
- 𝑑𝑒𝑡(𝐴𝐶) = 0 
- 𝑑𝑒𝑡(𝐴 + 𝐶) = 𝑑𝑒𝑡(𝐴) + 𝑑𝑒𝑡(𝐶) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

2. ให้ A เป็นเมทริกซ์ 3 x 3 ซึ่ง det(A) = 10 และ B เป็นเมทรกิซ์ที่ได้จากการสลับแถวที่ 1 และ แถวที่ 3 

ของ A แล้ว 𝑑𝑒𝑡(𝐵
5

) มีค่าเท่าใด 

  

X

~

X

det 1B1 linimondia : P,soR
,

Rge3R,

-

: det (B) =3 det(A)

I: det(c) = 0 inii =0

= det (AC) = detaldet(C) =0

·Divers det (A) + def(c)= det(A)

det 1Atc) limitingin a : RgeRs+E , R-2R,

-> def (A +c) = 2 def (A)

deteB) = - 10 on RyRy &A

det(* ) = (13. det (B)

=
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3. ให้ 𝐴 = [2 1
3 5] และ 𝐵 = [ 4 3

−2 2] แล้ว 𝑑𝑒𝑡(𝐴(𝐵−1)𝑡) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

4. ให้ 𝐴 = [1 5
1 1] และ 𝐵 = [−2 0

0 2] และ 𝐶 เป็นเมทริก 2 × 2 ที่สอดคล้องกับ 𝐶𝐴 = 𝐴𝐵 

ถ้า 𝑥 เป็นจำนวนจริงบวกที่สอดคล้องกับ 𝑑𝑒𝑡(𝐶2 + 𝑥𝐵) = −20  จงหาค่าของ 𝑥2 + 𝑥 + 1   

det (A) = 10 - 3 = 7

det (B) = 8 -1-6) = 14

det 1A (B-+) = det(A)
=↓et (B)

& CA = AB det (c+ x B) = det)[5922x
C = ABAL - 20 = det)[ + [i]

=-[]]]
-20 = (-2x)(4 + 2x)

C = [3-9 X = g

X = 13

8 xEN .: X = 3

x+ X + 2 = 13
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5. กำหนดระบบสมการ 𝐴𝑋 = 𝐵 เมื่อ 𝐴 = [
𝑎 2 1
𝑏 0 −1
𝑐 2 −2

] , 𝑋 = [
𝑥
𝑦
𝑧

] และ 𝐵 = [
3
3

−4
]  

ถ้า [
𝑎 2
𝑏 0
𝑐 2

1 ∶ 3
−1: 3
−2: −4

] ~ [
1 2
0 1
0 0

1: 3
0: −3
1: 5

] จงหาค่า 𝑑𝑒𝑡(𝐴) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

6. กำหนดให้ 𝐴 เป็นเมทรกิซม์ิติ 3 × 3 ซึ่ง [A | I]~ [I |[
𝑎 2 1
𝑏 0 −1
𝑐 2 −2

] ] โดยที่ I เป็นเมทรกิซ์

เอกลักษณ์ในมิติ 3 × 3 จงหาค่าของ 𝐴 [
1
2
3

] 

  

bo A :T
T/ detA =

-2 : 15 - 2 : Id -i)

infotain a = 1
= -2)- 4 +3) - 2) -1 -2)

= g

4b 25 = 3

St2
4c + 2)-3) + (-2)(5) = -4

M3

!

doin Al-T2
A =A adjs =T I

(A+ 1 = 1 + 4 = 5

A[[4
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7. ให้ 𝐴 = [ 𝑎 1 −  𝑎
1 + 𝑎 −𝑎 ] เมื่อ a เป็นจำนวนจริง และ 𝐼 = [1 0

0 1] แล้วจงหาค่าของ 

𝑑𝑒𝑡((𝐴 −  √2𝐼)(𝐴 −  √3𝐼)(𝐴 −  √5𝐼)(𝐴 −  √7𝐼)) 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

8. ให้ 𝐴 = [𝑎 0
0 𝑏] เมื่อ a และ b เป็นจำนวนจริง จงหาจำนวนของ A ที่เป็นไปได้เมื่อ (𝐴𝑡  −

 𝐼)(𝐴𝑡  −  2𝐼) = 02×2 
  

det (A-1]) =1 ) = 12-1

det ((A - rz() (A -2) (A -B2)(A-F2)) = 1 . 2 . 4 . 6

= 48

(At- 2)(At-22) = [acP]Ta2]

[&o : [aa)-bas]
a = 1 vso 2

b = 1988 2

insidin = 2 . 2 = 41182
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9. ให้ 𝐴 = [ 1 2
−1 3] และ 𝐵 = [−3 1

𝑎 𝑏] เมื่อ a และ b เป็นจำนวนจริง  

ถ้า (𝐴 −  𝐵)𝐵 = 𝐵(𝐴 −  𝐵) จงหาค่าของ 𝑑𝑒𝑡(𝐴 + 𝐵) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

10. ให้ 𝐴 เป็นเมทริกซ์ 3 × 3  โดยที่ 𝑑𝑒𝑡(𝐴) = 1
4
 และ 𝐵 = [

3
2

1 −1
0 2 0
𝑎 0 𝑏

] เมื่อ a และ b เป็น

จำนวนจริง ถ้า 2𝐴𝐵 + 3𝐼 = 𝐴 เมื่อ I เป็นเมทรกิซ์เอกลักษณ์ในมิติ 3 × 3 จงหาค่าของ a+b 

  

ABXB2 = BA det (A + b)=2
AB = BA

= - 2 +2 = I

AB = T-3tCI
BA = T-4+

3b]
InezinWl=Millig

S
-3 +2a = - 4 - a = -0. 5

1 + 2b = 3 > b =
- 2

3 + 32 = a-b : check : 3 + 3105) = -0
.5th 18805s

=>1+3b = 24+ 36 : check :
- 1 +3(-2) = 21-0.5) + 31-2) Miss

32 = A - 2AB

32 = ATI -2B)

det (32) = bet (A (l-2B1)

27 = detSA) det CI-2B1

det11-2B) = 10

-2 -22

0 - 30 = 108

za o 1-2b

6(1- 2(a+ b)) = 108

a+ b =
- 1
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11. ให้ 𝐴 = [2𝑥 1
𝑥 𝑥] เมื่อ x และ b เป็นจำนวนจริง และ 2𝑑𝑒𝑡(𝐴) = 6 ให้ 𝐵 เป็นเมทริกซ ์2 × 2 

โดยที่ 𝐵𝐴−1 + 𝐵𝐴 = 2𝐼 เมื่อ I เป็นเมทรกิซ์เอกลักษณ์ในมิติ 2 × 2 จงหาค่าของ 𝑑𝑒𝑡(𝐵)   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

12. ให้ 𝐴 = [1 𝑎
𝑏 4] และ 𝐼 = [1 0

0 1] เมื่อ a และ b เป็นจำนวนจริงที่ 𝑎𝑏 ≠ 0 และเมทริกซ ์𝐴 

สอดคล้องกับ 2(𝐴 −  𝐼)−1 = 4𝐼 −  𝐴 จงหาค่าของ 𝑑𝑒𝑡(𝑎𝑑𝑗(𝐴)𝐴−1𝐴𝑡𝐴2) + 𝑎𝑏 

det(Al = 2x2x On BAL + BA = 2]

B(A
- 1

+ 1) = 2]

3 = 2x2X
det B det (A " + Al = det (22)

2x2-x -3 = 0

x= 188-1
det B = def + 1)

A+A = T2]+]T]
det (A + At)= x - Ex = gx2+ 4

det B=x 4
180 x = -1 : detB=

X = 3 : betB = 48
%

2 (A -2)
d

= 42 - A
det (adj (A) A

+
A

- A2)

2(A -2)t(A-2) = (42 -A)(A -2)
= (betAl-1 Let(A) .GetCA)

22 = 4A - 41 - A + A = (det(t))3

A2- 5A + 62 = 0
= 216

[abo " det (adj (A) A
+ At A2) + (2) = 214

[ab=[
-ab = -2

det(A) = 4-ab = 6


