
 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ทบทวนเร่ืองท่ีต้องใช้  
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สัญลักษณ์ของเซต 

 

สัญลักษณ์ ความหมาย 

 ℕ เซตของจำนวนนับ 

ℤ เซตของจำนวนเต็ม 

ℚ เซตของจำนวนตรรกยะ 

ℚ′ เซตของจำนวนอตรรกยะ 

ℝ เซตของจำนวนจริง 

 𝑎∈𝐴  เป็นสมาชิกในเซต  𝑎 𝐴

 

การอ่านเซตแบบบอกเง่ือนไข 

เช่น  𝑟 = {(𝑥, 𝑦)∈𝐴×𝐵 | เง่ือนไข :  𝑥 = 𝑦}
จะบอกว่า สนใจขอบเขต  และ  โดยมีเง่ือนไขว่าจะเป็นสมาชิกของ  เม่ือ   𝑥 ∈ 𝐴 𝑦 ∈ 𝐵 𝑟 𝑥 = 𝑦
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กราฟท่ีควรรู้จัก  

จงวาดกราฟคร่าวๆ โดยควรมีจุดหลักๆ(ถ้ามี) คือ จุดตัดแกน  และ  จุดสูงสุดต่ำสุดสัมพัทธ์ และแนวโน้มท่ีถูก𝑥 𝑦
ต้อง โดยไม่ต้องตามสเกลจริงก็ได้ 

 

กราฟเส้นตรง 

1.​  𝑦 = 𝑥
 

 

 

 

 

2.​  𝑦 = 2𝑥 + 1
 

 

 

 

 

 

3.​  เม่ือ  𝑦 = 𝑚𝑥 + 𝑏 𝑚, 𝑏 ∈ ℝ
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กราฟพาราโบลา 

4.​  𝑦 = 𝑥2

 

 

 

 

 

 

 

5.​  𝑦 =− (𝑥 − 1)2

 

 

 

 

 

 

 

6.​  𝑦 = (𝑥 + 2)2 − 1
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7.​  เม่ือ  และ  𝑦 = 𝑎(𝑥 − ℎ)2 + 𝑘 𝑎, ℎ, 𝑘 ∈ ℝ 𝑎 > 0
 

 

 

 

 

 

 

8.​  เม่ือ  และ  𝑦 = 𝑎(𝑥 + ℎ)2 − 𝑘 𝑎, ℎ, 𝑘 ∈ ℝ 𝑎 < 0
 

 

 

 

 

 

 

 

9.​  เม่ือ  และ  𝑦 = 𝑎𝑥2 + 𝑏𝑥 + 𝑐 𝑎, 𝑏, 𝑐 ∈ ℝ 𝑎 > 0
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กราฟค่าสัมบูรณ์ 

10.​  𝑦 = |𝑥|
 

 

 

 

 

 

11.​  𝑦 = 𝑥2 + 2|𝑥| − 8
 

 

 

 

 

 

 

 

12.​  |𝑦| + |𝑥| = 3
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ความสัมพันธ์ 
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คู่อันดับ 

คือ การนำส่ิง สองส่ิง มาเขียนคู่กัน โดยมีลำดับ ซึ่งคู่อันดับ   เขียนแทนด้วย  โดยเรียก  ว่า สมาชิกตัว𝑎, 𝑏 (𝑎, 𝑏) 𝑎
หน้าของคู่อันดับ และเรียก  ว่า สมาชิกตัวหลังของคู่อันดับ 𝑏
การเท่ากันของคู่อันดับ หมายถึง  [ 𝑥

1
, 𝑦

1
) = (𝑥

2
, 𝑦

2
) ] ↔ [ 𝑥

1
= 𝑥

2
∧ 𝑦

1
= 𝑦

2
]

เช่น จงหาค่าของ เมื่อ  𝑎, 𝑏 (𝑎 + 1, 2𝑏) = (− 5, 12)
จะได้ว่า  หาค่า  𝑎 + 1 =− 5 𝑎 =− 6
และ  หาค่า  2𝑏 = 12 𝑏 = 6
 

1.​ จงหาค่าของ เมื่อ  𝑎, 𝑏 (𝑎 + 𝑏, 𝑎 − 𝑏) = (5, − 3)
 

 

 

 

 

 

2.​ จงหาค่าของ เมื่อ  𝑎, 𝑏 (𝑎 + 𝑏, 𝑏2 + 𝑎 + 1) = (2𝑎 − 𝑏, 4)
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ผลคูณคาร์ทีเชียน  

เป็นการกระทำกันระหว่างเซต  เซต โดยผลคูณคาร์ทีเชียนระหว่างเซต  และ  เขียนแทนด้วย  ซ่ึง 2 𝐴 𝐵 𝐴×𝐵
  𝐴×𝐵 = {(𝑎, 𝑏) | 𝑎 ∈ 𝐴 ∧ 𝑏 ∈ 𝐵}

โดยจากนิยามน้ีเห็นได้ชัดว่า  𝑛(𝐴×𝐵) = 𝑛(𝐴) * 𝑛(𝐵)
ข้อควรระวัง  𝐴×𝐵 ≠ 𝐵×𝐴
 

จงเขียน  ในรูปเซตของคู่อันดับ 𝐴×𝐵
1.​  และ  𝐴 = {1, 2, 3} 𝐵 = {1, 2}

 

 

 

 

 

 

 

2.​  และ  𝐵 = {1, 2, 3} 𝐴 = {1, 2}
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3.​  และ  𝐴 = {} 𝐵 = {1, 2, 3, 4}
 

 

 

 

 

 

 

4.​  และ  โดย   𝐴 = {1, 2} 𝐵 = 𝐵
1
∪𝐵

2
𝐵

1
= {1, 2},  𝐵

2
= {3, 4}

 

 

 

 

 

 

 

5.​  และ   𝐴 = {1, 2} 𝐵 = 𝐴×𝐴
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ความสัมพันธ์ 

ความสัมพันธ์คือ ความเก่ียวข้องกันระหว่างกลุ่มสองกลุ่ม 

เช่นสมมติความสัมพันธ์   โดย เม่ือ  𝑓: 𝐴 → 𝐵 𝐴, 𝐵 ∈ {0, 1, 2, 3} 𝑎 ∈ 𝐴, 𝑏 ∈ 𝐵 →
 สามารถวาดความสัมพันธ์ได้ดังแผนภาพ 𝑎 = 𝑏

 

และเรายังสามารถใช้เซตของคู่อันดับในการเขียนความสัมพันธ์แบบแจกแจงสมาชิกได้ โดยให้ 

 𝑟 = {(0, 0), (1, 1), (2, 2), (3, 3)}
และสามารถเขียนในรูปเซตแบบบอกเง่ือนไขได้เป็น 

 𝑟 = {(𝑥, 𝑦) ∈ ℕ
0
×ℕ

0
| 𝑥 = 𝑦 ∧  𝑥 < 4 }

 

ให้  และ  จงเขียนความสัมพันธ์ต่อไปน้ีแบบแจกแจง𝐴 = {1, 2, 3,..., 10} 𝐵 = {2, 4, 6, 8, 10}
สมาชิก 

1.​  𝑟 = {(𝑥, 𝑦) ∈ 𝐴×𝐵 | 𝑦 = 2𝑥 }
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2.​  𝑟 = {(𝑥, 𝑦) ∈ 𝐴×𝐵 | 𝑦 > 5𝑥 }
 

 

 

 

 

 

 

3.​  𝑟 = {(𝑥, 𝑦) ∈ 𝐴×𝐵 | 𝑦 < 𝑥 − 9 }
 

 

 

 

 

 

 

4.​  𝑟 = {(𝑥, 𝑦) ∈ 𝐵×𝐴 | 𝑦 = 𝑥 − 5| |}
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5.​  𝑟 = {(𝑥, 𝑦) ∈ 𝐴×𝐴 | 𝑦 = 5𝑥
3 }

 

 

 

 

 

 

 

6.​  𝑟 = {(𝑥, 𝑦) ∈ 𝐵×𝐵 | 𝑥 − 𝑦 =− 2}
 

 

 

 

 

 

 

7.​  𝑟 = {(𝑥, 𝑦, 𝑧) ∈ 𝐴×𝐴×𝐵 | 𝑧 > 2𝑥 + 3𝑦 + 1}
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กราฟของความสัมพันธ์ 
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กราฟของความสัมพันธ์ 

ปกติแล้วถ้า  โดย  เป็นเซตจำกัดจะได้ว่ากราฟความสัมพันธ์𝑟 = {(𝑥, 𝑦) ∈ 𝐴×𝐴 | 𝑥 = 𝑦} 𝐴
คาร์ทีเชียนเป็นกราฟจุดและไม่ต่อเน่ือง พอกำหนดใหม่  จะมีจุดต่างๆท่ี{(𝑥, 𝑦) ∈ ℝ×ℝ | 𝑥 = 𝑦}
ทำให้กราฟต่อเน่ืองและเป็นเส้น 

 

จงวาดกราฟแสดงความสัมพันธ์ และ 𝑟
1

= {(𝑥, 𝑦) ∈ 𝐴×𝐴 | 𝑥 = 𝑦} 

 โดย  𝑟
2

= {(𝑥, 𝑦) ∈ ℝ×ℝ | 𝑥 = 𝑦} 𝐴 ∈ {− 2, − 1, 0, 1, 2}
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เน่ืองจากในมอปลายส่วนใหญ่ ถ้าไม่ได้เรียนในเร่ืองจำนวนเชิงซ้อนจะเข้าใจตรงกันว่าเป็นจำนวนจริง จึงค่อนข้างละ 

 ไว้ในฐานท่ีเข้าใจ เช่นถ้าบอกว่า  จะรู้ว่าหมายถึง {(𝑥, 𝑦) ∈ ℝ×ℝ | ......  } 𝑦 = 𝑥2

 {(𝑥, 𝑦) ∈ ℝ×ℝ | 𝑦 = 𝑥2 }
 

โดยความสัมพันธ์ใน  ส่วนใหญ่กราฟจะต่อเน่ืองและเป็นเส้น วิธีวาดกราฟจึงสามารถพล็อตจุดหลักๆ(ถ้ามี) ℝ×ℝ
คือ จุดตัดแกน  และ  จุดสูงสุดต่ำสุดสัมพัทธ์ และแนวโน้มท่ีถูกต้อง โดยสามารถลองแทนค่าเพ่ือหาแนวโน้มได้ 𝑥 𝑦
 

จงพิจารณาความสัมพันธ์ต่อไปน้ีว่ามี  เป็นสมาชิกหรือไม่ (𝑥, 𝑦) = (− 1, 1)
1.​  𝑦 = 𝑥| |
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2.​  𝑦 = 𝑥 − 2
 

 

 

 

 

 

 

3.​  𝑦 = 3𝑥 − 4
 

 

 

 

 

 

 

4.​  𝑥2 + 2𝑦2 = 3

Phupha tutor               17 



 
 

จงเขียนกราฟแสดงความสัมพันธ์ต่อไปน้ี 

1.​  − 2 < 𝑥 + 𝑦 ≤ 2
 

 

 

 

 

 

 

2.​  𝑥2 + 𝑦2 < 9
 

 

 

 

 

 

3.​  𝑥3 < 𝑦 ≤ 𝑥2
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โดเมนและเรนจ์  
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โดเมนและเรนจ์ 

ให้มีความสัมพันธ์  จะได้ว่าโดเมนเขียนแทนด้วย  เป็นเซตของค่า 𝑟 = {(𝑥, 𝑦) ∈ ℝ×ℝ | ......  } 𝐷
𝑟

 ท่ีได้ใช้ และเรนจ์เขียนแทนด้วย  เป็นเซตของค่า  ท่ีได้ใช้ 𝑥 ∈ ℝ 𝑅
𝑟

𝑦 ∈ ℝ

ตัวอย่าง ให้  จากการลองแทนค่าและพิจารณาแบบ𝑟 = {(𝑥, 𝑦) ∈ ℕ×ℕ | 𝑦 = 3𝑥 + 1 }
แจกแจงสมาชิก ได้ว่า  และ  จะได้ว่า  และ 𝑥 ∈ {1, 2, 3,...} 𝑦 = {4, 7, 10,...} 𝐷

𝑟
= ℕ

 𝑅
𝑟

= {𝑡 ∈ ℕ | 𝑡 = 3𝑥 + 1,  𝑥 ∈ ℕ}

 

จงหาโดเมนและเรนจ์ 

ฟังก์ชันเส้นตรง 

1.​  𝑟 = {(𝑥, 𝑦) ∈ ℝ×ℝ | 𝑦 = 2𝑥 }
 

 

 

 

 

 

2.​  𝑟 = {(𝑥, 𝑦) ∈ ℕ×ℝ | 𝑥 = 3𝑦 − 4}
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ฟังก์ชันพหุนามดีกรี 2 

3.​  𝑟 = {(𝑥, 𝑦) ∈ ℝ×ℝ | 𝑦 = 𝑥2 }
 

 

 

 

 

 

4.​  𝑟 = {(𝑥, 𝑦) ∈ ℝ×ℝ | 𝑥 = 𝑦2 − 1 }
 

 

 

 

 

 

 

5.​  𝑟 = {(𝑥, 𝑦) ∈ ℝ×ℝ | 2𝑥 = (𝑦 − 2)(𝑦 − 4) }
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ฟังก์ชันแบบอ่ืน ๆ 

6.​  𝑟 = {(𝑥, 𝑦) ∈ ℝ×ℝ | 𝑥2 + 4𝑦2 < 9 }
 

 

 

 

 

 

 

7.​  𝑟 = {(𝑥, 𝑦) ∈ ℝ×ℝ | 𝑥𝑦 = 1 }
 

 

 

 

 

 

 

 

8.​  𝑟 = {(𝑥, 𝑦) ∈ ℝ×ℝ | 𝑥2 − 𝑦2 = 1 }
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9.​  𝑟 = {(𝑥, 𝑦) ∈ ℝ×ℝ | 𝑦 = 2𝑥+1
𝑥−4 }

 

 

 

 

 

 

 

10.​  𝑟 = {(𝑥, 𝑦) ∈ ℝ×ℝ | 𝑥 = 3𝑦
𝑦+2

}

 

 

 

 

 

 

 

11.​  𝑟 = {(𝑥, 𝑦) ∈ ℝ×ℝ | 𝑥𝑦 − 3𝑥 + 2𝑦 + 8 = 0}
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12.​  𝑟 = {(𝑥, 𝑦) ∈ ℝ×ℝ | 𝑦 = 4 − 𝑥2 + 1}
 

 

 

 

 

 

 

13.​  𝑟 = {(𝑥, 𝑦) ∈ ℝ×ℝ | 𝑦 = 𝑥2 − 7𝑥 + 6 }
 

 

 

 

 

 

 

14.​  𝑟 = {(𝑥, 𝑦) ∈ ℝ×ℝ | 𝑦 = (𝑥+3)(2−𝑥)
(𝑥−1) }
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ฟังก์ชัน 
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ฟังก์ชัน 

ฟังก์ชันคือความสัมพันธ์ท่ี  แต่ละตัวจับคู่  ได้มากสุด  ตัว หรือนิยามว่า เม่ือ for all  𝑥 𝑦 1 𝑥 ∈ ℝ
  [𝑓(𝑥

1
) ≠ 𝑓(𝑥

2
)] → [𝑥

1
≠ 𝑥

2
]

ตัวอย่าง พิจารณาว่า  เป็นฟังก์ชันหรือไม่ 𝑥 = 𝑦2

พิจารณา   เห็นได้ว่ามี   แต่ให้  เหมือนกัน ดังน้ันไม่เป็นฟังก์ชัน 𝑦 =± 𝑥 𝑦
1

≠− 𝑦
1

𝑥 = 𝑦
1

2 

 

หรือจะพิจารณาจากการวาดกราฟ แล้วพิจารณาเส้น  ใดๆ เม่ือ  แล้วมีคำตอบมากกว่า  จุด 𝑥 = 𝑘 𝑘 ∈ ℝ 2
ก็จะไม่เป็นฟังก์ชัน 

 

จงพิจารณาต่อไปน้ีว่าเป็นฟังก์ชันหรือไม่ 

1.​  𝑥 = 𝑦
 

 

 

 

 

 

2.​  𝑦 = 2𝑥 + 1
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3.​  𝑦 = (𝑥 + 1)2

 

 

 

 

 

 

 

4.​  𝑥 = (𝑦 − 1)2

 

 

 

 

 

 

 

5.​  𝑦 = 𝑥2 + 𝑥 − 6
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6.​  𝑥2 + 𝑦2 = 1
 

 

 

 

 

 

 

7.​  𝑥 = 𝑦 + 1| |
 

 

 

 

 

 

 

8.​  𝑥 = 𝑦3
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9.​  𝑥| | + 𝑦| | = 1
 

 

 

 

 

 

 

10.​  (𝑥 − 𝑦)(𝑥 + 𝑦) = 4
 

 

 

 

 

 

 

11.​  𝑥 < 𝑦3
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ฟังก์ชัน 1-1 ท่ัวถึง  
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ฟังก์ชันหน่ึงต่อหน่ึง  (𝑓: 1 − 1)
นิยาม ไม่มีสมาชิกตัวหน้าซ้ำกันท่ีให้ผลลัพธ์เป็นสมาชิกตัวหลังตัวเดียวกัน หรือ for all  𝑥 ∈ ℝ

 [𝑓(𝑥
1
) = 𝑓(𝑥

2
)] → [𝑥

1
= 𝑥

2
]

 

ตัวอย่างพิจารณาว่าฟังก์ชัน  เป็น  หรือไม่ 𝑦 = 𝑥2 + 1 𝑓: 1 − 1
Step1: พิจารณาว่าเป็นฟังก์ชันหรือไม่ 

พิจารณาจากกราฟ  ค่า  ใดๆให้ค่า  ได้เพียง  ค่า ดังน้ันเป็นฟังก์ชัน 𝑦 = 𝑥2 + 1 𝑥 𝑦 1
Step2: พิจารณาว่าเป็นฟังก์ชัน  หรือไม่ 1 − 1

พิจาณา  𝑓(𝑥
1
) = 𝑓(𝑥

2
):  𝑥

1
2 + 1 = 𝑥

2
2 + 1

  เห็นได้ว่ามี  ดังน้ัน ไม่เป็นฟังก์ชัน  𝑥
1

2 = 𝑥
2

2 𝑥
1

=− 𝑥
2

1 − 1

 

พิจารณาความสัมพันธ์ต่อไปน้ีว่าเป็นฟังก์ชัน  หรือไม่ 1 − 1
 

1.​  𝑥 = 2𝑦 + 1
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2.​  𝑦 = (𝑥 − 1)2 + 1
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

3.​  𝑥2 + 𝑦2 = 4
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4.​  𝑦 = 𝑒𝑥 − 1
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

5.​  𝑦 = 𝑥 + 1
𝑥
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ฟังก์ชันท่ัวถึง (onto function) 

ให้  สำหรับทุก  จะมี  ท่ีทำให้  เสมอ หรือคือทุก  มี 𝑓: 𝑋 → 𝑌 𝑦 ∈ 𝑌 𝑥 ∈ 𝑋 𝑓(𝑥) = 𝑦 𝑦 ∈ 𝑌
 ท่ีทำให้เกิดได้ 𝑥

 

ตัวอย่างพิจารณาว่า   เป็นฟังก์ชันท่ัวถึงหรือไม่ 𝑓: ℝ → ℝ, 𝑦 = 𝑥2 + 1
Step1: พิจารณาว่าเป็นฟังก์ชันหรือไม่ 

พิจารณาจากกราฟ  ค่า  ใดๆให้ค่า  ได้เพียง  ค่า ดังน้ันเป็นฟังก์ชัน 𝑦 = 𝑥2 + 1 𝑥 𝑦 1
Step2: พิจารณาว่าเป็นฟังก์ชันท่ัวถึงหรือไม่ 

พิจาณา  ดังน้ัน  ไม่เป็นฟังก์ชันท่ัวถึง เน่ืองจากหาค่า 𝑥2 ≥ 0 → 𝑥2 + 1 ≥ 1 𝑦 = 𝑥2 + 1
 จะไม่มีค่า  ท่ีทำให้เกิดค่า  𝑦 =− 1 𝑥 𝑦

 

พิจารณาความสัมพันธ์ต่อไปน้ีว่าเป็นฟังก์ชันท่ัวถึงหรือไม่ 

 

1.​  𝑥 = 2𝑦 + 1
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2.​  𝑦 = (𝑥 − 1)2 + 1
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

3.​  𝑥2 + 𝑦2 = 4
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4.​  𝑦 = 1
𝑥

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

5.​  𝑦 = 𝑙𝑜𝑔(𝑥)
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ฟังก์ชันประกอบ  
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ฟังก์ชันประกอบ  

ให้  และ  จะได้ว่า  𝑓: 𝐴 → 𝐵 𝑔: 𝐵 → 𝐶 𝑔 ◦ 𝑓: 𝐴 → 𝐶

จะเห็นว่า  เป็นท้ัง  และ  ดังน้ันจะมี  ได้เม่ือ  และ 𝐵 𝑅
𝑓

𝐷
𝑔

𝑔 ◦ 𝑓 𝑅
𝑓
∩ 𝐷

𝑔
≠ Ø

 𝐷
𝑔◦𝑓

= {𝑥 ∈ 𝐷
𝑓
: 𝑓(𝑥) ∈ 𝐷

𝑔
}

 

ตัวอย่าง ให้  และ  หา    𝑓(𝑥) = 2𝑥 − 3 𝑔(𝑥) = 𝑥2 + 5 (𝑔 ◦ 𝑓)(1)

จาก  𝑔 ◦ 𝑓 = 𝑔(𝑓(𝑥)) = 𝑔(2𝑥 − 3) = (2𝑥 − 3)2 + 5

 (𝑔 ◦ 𝑓)(1) = (2 * 1 − 3)2 + 5 = 6
 

จงหา  และ  และ  ต่อไปน้ี (𝑔 ◦ 𝑓)(𝑥) (𝑓 ◦ 𝑔)(𝑥) (𝑓 ◦ 𝑔)(1)
1.​  และ  𝑓(𝑥) = 𝑥 + 1 𝑔(𝑥) = 1
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2.​  และ  𝑓(𝑥) = 𝑥 + 1 𝑔(𝑥) = 𝑥
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

3.​  และ  𝑓(𝑥) = 𝑥 − 1 𝑔(𝑥) = 𝑥 + 2
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4.​  และ  𝑓(𝑥) = 2𝑥 + 3 𝑔(𝑥) = 𝑥 − 5
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

5.​  และ  𝑓(𝑥) = 𝑥2 + 1 𝑔(𝑥) = 2𝑥 − 1

Phupha tutor               40 



 
 

6.​  และ  𝑓(𝑥) = 1
𝑥+1 𝑔(𝑥) = 1

𝑥−2

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

7.​  และ  𝑓(𝑥) = 1
𝑥+1 𝑔(𝑥) = 𝑥2 + 2𝑥
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อินเวอร์สฟังก์ชัน 
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อินเวอร์สฟังก์ชัน 

ให้มีความสัมพันธ์  จะมี 𝑟 = {(𝑥, 𝑦) ∈ 𝐴×𝐵 |𝑐𝑜𝑛𝑑𝑖𝑡𝑖𝑜𝑛 }

 คืออินเวอร์สความสัมพันธ์ของ  เป็นความ𝑟−1 = {(𝑦, 𝑥) ∈ 𝐵×𝐴 |𝑠𝑎𝑚𝑒 𝑐𝑜𝑛𝑑𝑖𝑡𝑖𝑜𝑛 } 𝑟
สัมพันธ์ท่ีโยงกลับทางจาก  𝑟

และ เม่ือ  เป็นฟังก์ชัน  จะได้ว่า ความสัมพันธ์  จะเป็นฟังก์ชัน 𝑟 1 − 1 𝑟−1

การวาดกราฟ สามารถวาดได้จากการสะท้อนข้าม  หรือหาสมการอินเวอร์สก็ได้ 𝑦 = 𝑥
 

ตัวอย่าง จงหาอินเวอร์สความสัมพันธ์ และพิจารณาว่าเป็นฟังก์ชันหรือไม่ 𝑦 = 𝑥2

หาอินเวอร์สฟังก์ชัน: สลับ  ในความสัมพันธ์ ได้ว่า   𝑥, 𝑦 𝑥 = 𝑦2

จากน้ันจัด  ในรูปของ  ได้ว่า   𝑦 𝑥 𝑓−1(𝑥) =± 𝑥

จาก  ไม่เป็นฟังก์ชัน  ดังน้ัน  ไม่เป็นฟังก์ชัน 𝑦 = 𝑥2 1 − 1 𝑓−1(𝑥)
 

จงหาอินเวอร์สความสัมพันธ์และวาดกราฟและพิจารณาว่าเป็นฟังก์ชันหรือไม่ 

1.​  𝑓 = {(1, 1), (2, 3), (4, 5), (− 1, 1)}

Phupha tutor               43 



 
 

2.​  𝑓(𝑥) = 𝑥 − 3
 

 

 

 

 

 

 

3.​  𝑓(𝑥) = 2 − 𝑥
 

 

 

 

 

 

 

4.​  𝑓(𝑥) = 1−𝑥
2
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5.​  𝑓(𝑥) = 𝑥
2 + 1

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

6.​  𝑓(𝑥) = 4 − 3𝑥
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7.​  𝑓(𝑥) = 1
𝑥+2

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

8.​  𝑓(𝑥) = 1−𝑥
𝑥+3
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9.​  𝑓(𝑥 + 3) = 2𝑥+5
1−𝑥

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

10.​  𝑓(𝑥) = 2𝑥
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ตะลุยโจทย์  
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1.​ ให้  จงหา  𝑓(𝑥) = 1 − 2𝑥 − 𝑥2 𝑓(1 − 𝑥),  𝑓(𝑥2),  𝑓(− 𝑥)
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

2.​  จงหา  𝑓(2𝑥 + 1) = 4𝑥 + 3 𝑓(𝑓(𝑓(𝑥)) − 𝑥)

Phupha tutor               49 



 
 

3.​ ให่  เม่ือ  จงหา  และ  𝑓( 𝑥
𝑥−1 ) = 1

𝑥 𝑥 ≠ 0, 1 𝑔(𝑥) =  𝑓(𝑓(𝑥)) 𝐷
𝑔
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4.​ ให้  จงหา 𝑓 = {(1, 0), (2, 1), (3, 5), (4, 3), (5, 2)}

 𝑓−1(𝑓−1(2)) + 𝑓−1(3)
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

5.​  หา  ของ   𝐷
𝑓
,  𝑅

𝑓
𝑓 = {(𝑥, 𝑦) ∈ ℝ×ℝ | 𝑦 = 𝑥

𝑥2+3𝑥+2
+ 2𝑥−1

𝑥2−1
}
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6.​ ให้  และ  จงหา  และ 𝑓(𝑥) = 3 − 𝑥 𝑔(𝑥) =− 2 + |𝑥 − 4| 𝐷
𝑔𝑜𝑓

𝑅
𝑔𝑜𝑓
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7.​ ให้  และ  จงหา  และ  และหาว่า 𝑓(𝑥) = 3 − 𝑥2 𝑔(𝑥) = 1 + 𝑥2 𝐷
𝑔𝑜𝑓

𝑅
𝑔𝑜𝑓

 เป็นฟังก์ชันหรือไม่  (𝑔𝑜𝑓)−1(𝑥)
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8.​ ให้  และ 𝐴 =  {− 3, − 2, − 1, 0, 1, 2, 3}

 จงหาว่า เป็นฟังก์ชันหรือไม่ และ 𝑟 =  {(𝑥,  𝑦) ∈ 𝐴 × 𝐴 | 𝑦 =  |𝑥| −  2} 𝑟−1 

 และ  𝑛(𝑟 ∩ 𝑟−1) 𝐷
𝑟−1,  𝑅

𝑟−1
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9.​ ให้  เม่ือ  และ  เป็นจำนวนจริงท่ีสอดคล้องกับ 𝑓(𝑥) = 1−𝑥
𝑥+2 𝑥 ∈ ℝ − {− 2} 𝑎

 จงหาค่าของ  𝑓(𝑎 + 𝑓−1(2)) = 1 𝑎

Phupha tutor               55 



 
 

10.​ให้  และ  หาค่าของ  𝑓(𝑥) = 3 𝑥 𝑔(𝑥) = 𝑥
1+𝑥 (𝑓−1 + 𝑔−1)(2)
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11.​ให้  และ  ให้  เป็นฟังก์ชัน𝐴 = {1, 2, 3, 4} 𝐵 = {𝑎, 𝑏, 𝑐} 𝑆 = {𝑓 | 𝑓: 𝐴 → 𝐵
ท่ัวถึง  จงหา  } 𝑛(𝑆)
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12.​ให้  และ  ให้ 𝑓(𝑥) = 3𝑥 − 5 𝑔(𝑥) = 2𝑥 + 1

  จงหา  ∃𝑎 ∈ ℝ,  (𝑔−1 ◦ 𝑓−1)(𝑎) = 4  (𝑓 ◦ 𝑔)(2𝑎)
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13.​หา  และ  เม่ือ  𝐷
𝑓

𝑅
𝑓

𝑓(𝑥) = 𝑥−1

𝑥2−4
− 𝑥 − 1
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14.​ให้  ท่ีสอดคล้องกับเง่ือนไข 𝑓: ℤ → ℤ
 𝑓(1) = 1

 𝑓(2𝑥) = 4𝑓(𝑥) + 6
 𝑓(𝑥 + 2) = 𝑓(𝑥) + 12𝑥 + 12

จงหาค่าของ  𝑓(7) + 𝑓(16)
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15.​ให้  และ  หาค่า  ท่ีทำให้ 𝑓(𝑥) = 𝑥+3
𝑥+6 (𝑓−1 ◦ 𝑔)(𝑥) = −6𝑥

𝑥−1 𝑎 𝑔(𝑎) = 2
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16.​ให้  จงหา  𝑓( 1−𝑥
1+𝑥 ) = 𝑥 𝑓(𝑓(𝑥))

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

17.​ให้  ท่ีสอดคล้องกับ  และ 𝑓: ℤ → ℤ 𝑓(𝑥 + 𝑦) = 𝑓(𝑥) + 𝑓(𝑦) + 4𝑥𝑦
 หาค่าของ  𝑓(1) = 4 𝑓(20)
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18.​  พิจารณา 𝑟 =  {(𝑥,  𝑦) ∈ 𝑅 × 𝑅| |𝑥|𝑦 +  𝑦 −  𝑥 −  1 =  0}

 เป็นฟังก์ชันท่ัวถึงหรือไม่ และพิจารณาว่า  เป็นฟังก์ชันหรือไม่  𝐷
𝑟
,  𝑅

𝑟
,  𝑟 𝑟−1

Phupha tutor               63 



 
 

19.​ให้  และ 𝑓: ℝ → ℝ,  𝑓(𝑥 + 5) = 𝑥3 − 𝑥2 + 2𝑥 𝑔: ℝ → ℝ,  

 จงหา  และ  𝑔−1(2𝑥 − 1) = 𝑥 + 4 (𝑓 − 𝑔)(0) (𝑔 ◦ 𝑓)(𝑥)
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20.​ให้ เป็นฟังห์ชันพหุนาม  จงหา𝑓 𝑓: ℝ → ℝ,  (𝑓 ◦ 𝑓)(𝑥) = 4 + 𝑥(4 − 𝑓(𝑥))
ค่า  𝑓(4)
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21.​ให้  และ  และ  เป็นฟังก์ชัน  และท่ัวถึง 𝐴 = {− 2, − 1, 0, 1, 2} 𝑓: 𝐴 → 𝐴 𝑓 1 − 1
กำหนดค่าบางค่าในตาราง 

 

 𝑥  𝑓(𝑥)  𝑓−1(𝑥)

 − 1  1  2

 0  2  1

 1 0  𝑎

จงหาค่าของ  𝑎 + 𝑓(− 2) + 𝑓−1(2)
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